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Rézne sposoby rozwiazywania zadan tekstowych

Zadanie 1

Kupiono zeszyty po 7 zt i otéwki po 2 zt. Za osiem artykutéw zaptacono 31 zt. lle kupiono
zeszytéw, a ile ofowkow?

Metoda prob i btedow

,pot na pot”

Gdyby kupiono 4 zeszyty i 4 otéwki, to zaptacono by
4-7+4-2=36 -o0b5zlzaduzo.

Poniewaz zeszyt jest drozszy o 5 zt, zatem liczbe zakupionych zeszytéw trzeba zmniejszy¢
o 1 sztuke, a liczbe otéwkéw zwiekszyc¢ o 1.

3:7+5-2=31

Trzeba jeszcze uzasadnié, ze jest to jedyne rozwiazanie tego zadania.

,za duzo”

Gdyby kupiono 8 zeszytéw i 0 oféwkéw, to zaptacono by

87 =56 -o025ztzaduzo.

Gdyby kupiono 7 zeszytéw i 1 otéwek, to zaptacono by

7-7+1-2=51 —020zza duzo

Przy zmniejszaniu liczby zeszytéw o 1 i zwiekszaniu liczby otéwkéw o 1, kwota za zakupy
zmniejsza sie 0 5 zt. Zatem nalezy zmniejszy¢ jeszcze o 4 liczbe zeszytow.

7-3+2-5=31

,za mato”

Gdyby kupiono 8 otéwkéw i 0 zeszytéw, to zaptacono by

8-2=16 -o015ztzamalo

Gdyby kupiono 7 otéwkéw i 1 zeszyt, to zaptacono by

7:-2+4+1-7=21 —010 zt za mato.

Przy zmniejszaniu liczby oféwkéw o 1 i zwiekszaniu liczby zeszytéw o 1, kwota za zakupy
zwieksza sie o 5 zt, zatem trzeba jeszcze zmniejszy¢ liczbe otowkéw o 2, a liczbe zeszytow
zwiekszy¢ o 2.

5:-2+7-3=10+ 21 =31

Metoda arytmetyczna - analiza wlasnosci liczb

7-—©+2- = 31
l

wielokrotno$¢ 7 < 31

zatem sprawdzamy:
7-1+2-7=21 -zamato
72 +2-6=26 —zamalo
734+ 2-5=31 —dobry wynik
744 2-4=36 -zaduzo
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Za pomoca rownania
Rozwiazanie algebraiczne mozna przedstawi¢ za pomoca réwnania:
7z + 2 - (8 —z) = 31, gdzie z oznacza liczbe zeszytow,
lub
7 (8 —0) + 2 -0 = 31, gdzie 0 oznacza liczbe otéwkow,

Za pomoca rysunku

F Z E AB =8
AD = 2

AH ==+

w . 8
D ¢ AY = 3
A Y B YB =5

Pole prostokata ABCD ilustruje, ile kosztuje 8 oféwkéw po 2 zt (mozliwie najtarisze zakupy
wynikajace z tresci zadania).

Pole prostokata ABEF pokazuje, ile kosztuje 8 zeszytéw po 7 zt (mozliwie najdrozsze zakupy).
Pole prostokata ABCH wynosi 31 i ilustruje kwote zaptacona za zakupy.

31
ozt to Srednia cena jednej zakupionej rzeczy. Nalezy pole prostokata ABGH zréwnowazy¢

polem dwoch innych prostokatéw, jednym o boku 2, drugim o boku 7. Zatem prowadzimy
przekatng DE, ktéra odcinek HG przecina w punkcie X. Prowadzimy przez punkt X odcinek
prostopadty do odcinka AB, ktéry przecina go w punkcie Y, a odcinek EF w punkcie Z.

Dtugos¢ odcinka AY wskazuje, ile kupiono zeszytéw, a YB ile otéwkdw, zatem pole prostokata
AYZF ilustruje kwote zapfacong za zeszyty, a YBCW za otéwki. Suma pél tych prostokatéw wynosi
31 i jest taka sama jak pole prostokata ABGH, poniewaz:

Puper = Pupce
Peowx = Puoxn —> PerZFH = PerCGX - PprABGH = PprAYZF + PerBCW

Puxze = Puoxe

Zadanie 2

Pod tym nagrobkiem spoczywa Diofantos, a dzieki przedziwnej sztuce zmartego wiek jego
zdradzi ci ten gtaz: chfopcem przez szbstg czes¢ zycia pozosta¢ Bég mu pozwolit, lica pokwitty
mu za$ kiedy dwunasta cze$s¢ znéw zycia mu minefa, a gdy przebyt czes¢ si6dma mioda
matzonke w dom dobry Bég mu wprowadzit, ktéra, gdy pie¢ lat mineto matego powita mu
synka. Ale okrutny los chciat, ze kiedy syn ledwie wiek ojca w potowie osiagnat, ponury zabrat
go Hades. Kojac ogromny swoéj boél, szukat Diofant wsrdéd liczb przez 4 lata pociechy, az roz-
stat sie z zyciem.

Rozwigzanie algebraiczne
x — dtugos¢ zycia Diofantosa

X X X X

6 12 7 > 2 4
X X X X
C Tt o A=
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Rozwiazanie arytmetyczne
Wiek Diofantosa musi by¢ liczbg wieksza od 9 i taka, ktéra dzieli sie przez 2, 6, 12 i 7 , zatem
musi to by¢ wielokrotnos¢ tych liczb. Wypiszmy kilka wielokrotnosci tych liczb: 84, 168, 252, ....
Sprawdzamy warunki zadania dla pierwszych dwoch liczb:

84:6+84:12+84:7+5+84:2+4 =284
168:6 +168:12 +168:7 + 5+ 168:2 + 4 = 168 ?

Po sprawdzeniu stwierdzamy, ze tylko pierwsza wielokrotnos¢ jest rozwigzaniem tego zadania.

Pokazmy jeszcze zadanie, dla ktérego rozwigzanie algebraiczne jest skomplikowanym réw-
naniem, natomiast graf i metoda dziafai odwrotnych powoduje uproszczenie rozwiazania.

Zadanie 3

Czeska ksiezniczka Libusza obiecata odda¢ swa reke temu z trzech ubiegajacych sie o nig
rycerzy, ktéry pierwszy rozwiaze nastepujace zadanie:

lle Sliwek miesci koszyk, z ktérego pierwszemu rycerzowi odda pofowe i jeszcze jedna §li-
wke, drugiemu potowe reszty i jeszcze dwie sliwki, trzeciemu potowe pozostatych i jeszcze trzy
Sliwki, po czym koszyk bedzie pusty?

Za pomoca grafu
Sytuacje opisana w zadaniu przedstawia graf. Uzupetnij go.

2 2 -1 2 2 -2 2 2 -3
—_— —_— —_— —_— —_— —_—
OO OO OO )
Zadanie 4

Miasta A i B odlegfe sa od siebie o 100 km. Z miasta A wyrusza rowerzysta jadacy ze Sred-
nig predkoscig 20 km/h w kierunku miasta B. O tej samej godzinie z miasta B do miasta A
wyruszyt samochéd jadacy ze Srednig predkodcia 60 km/h . Po jakim czasie od momentu
rozpoczecia jazdy i w jakiej odlegtosci od poszczegdlnych miast sie spotkaja?

A D Za pomoca wykresu

Na rysunku odcinek AB ma dtugos¢ 10 jednostek i oznacza odlegtos¢
miedzy miastami. Odcinek BC ma dtugos¢ 5 jednostek i oznacza czas jazdy
potrzebny na pokonanie tej drogi przez rowerzyste. Odcinek AD ilustruje
czas jazdy potrzebny na pokonanie drogi przez samochdd. Poprowadzmy
odcinki AC i BD przecinajace sie w punkcie X, ktérego pierwsza wspétrzedna
oznacza, po jakim czasie od wyruszenia spotka sie rowerzysta z samocho-
dem, a druga wspétrzedna wskazuje na odlegtos¢ dzielaca ich od miast.

B C Metoda prob i btedow

Zatézmy, ze spotkaja sie po 1 h jazdy. Wtedy obaj przejechali tacznie 80 km, czyli dzieli ich 20 km.
Zatem sprawdzmy, co bedzie, gdy pojada jeszcze przez 15 min. Przejada woéwczas droge dtugosci
1 % <20 + 1% - 60 = 100, czyli cata odlegtoé¢ miedzy A i B.

PrzedstawiliSmy kilka zadar rozwiazanych r6znymi sposobami. Nie wyczerpuje to tematu, ale
daje obraz r6znych mozliwosci rozwiazywania tych samych zadan. Wida¢, ze oprécz rozwiazan
algebraicznych, ktére dominuja w polskiej szkole, jest wiele innych metod rozwiazan ksztattuja-
cych u uczniéw réznorodne umiejetnosci. Trzeba sie tylko do nich przekona¢, a uczniowie sami

beda poszukiwac innych sposobéw.
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